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Qéllimet dhe objektivat

@ Nxénja e nocioneve té vargut té pafundmé dhe limitit té tij

o Gjetja e limitit té njé vargu me ané té rregullave
té llogaritjes sé limitit
@ Futja e nocionit té numrit e: bazés natyrore eksponenciale
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Pérmbajtja

@ Vargjet e pafundme

© Limiti i njé vargu
@ Nocioni i limitit
@ Vetité e limiteve
@ Baza natyrore eksponenciale e
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Vargjet e pafundme

Vargjet e fundme

e Varg i fundmé quhet njé matricé rresht [ar, a2, a3, . .., ap)
me dimensione 1 X p.

@ Kur flasim pér vargje, zakonisht, i [émé menjané
kllapat e matricés:

a1,d2,d3,...,4dp

ose, edhe me shkurt, {an}gzl.
o Né qofté se kemi njé varg té fundmé {a,}"_,,
atéheré cdo numri té ploté n nga intervali 1 < n<p
i éshté shoqéruar njé numér real ap:
nlf1]2]3].]p
anHal‘ag‘ag;‘...‘ap
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Vargjet e pafundme

Vargjet e pafundme

@ Né qofté se numrin n nuk e kufizojmé nga sipér me p;
d.m.th., ¢farédo numri té ploté n > 1 (pra, numri natyror)
i shogérohet njé numér real a,,
atéheré fitohet varg i pafundmé (ose, shkurt, varg)

@ Shogérimi:
nl[1]2[3].]n]
anflarfa|as].|an]
@ Shénimi:
a1, a2, a3, » dn,

ose, shkurt, {a,}7
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Vargjet e pafundme

Shembuj vargjesh

Shembull (...)

O Neé qofté se rregulla e shogérimit té n me a, éshté a, = %

atéheré a; = % =1, a= % a3 = % .., prandaj vargu i fituar
éshté
11 1
1= =, = ...
2°3 n

Q@ NEé qofté se a, = # atéheré vargu i fituar éshté

n
n+1,...

ey

N =
WIN
MW

Vargjet dhe serité 6



Vargjet e pafundme

Shembuj vargjesh. (Vazhdim)

© Né qofté se a, = (—1)”2—1,7, atéheré vargu i fituar éshté
1

1 1
— o == (1) —, ...
2747 67 7( )2n7
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Limiti i njé vargu

o ,Sjellja" e vargut a, = % kur n rritet pafundésisht:

n | 10 | 100 | 200 | 500 | 1000 | 10000
an || 0.1]0.01 | 0.005 | 0.002 | 0.001 | 0.0001

o Termi a, i afrohet numrit O kur numri n rritet pafundésisht:

lim a, =0.
n—o0

@ Interpretimi gjeometrik i shprehjes lim a, =0
n—-00

1
2

LO""»—MLO
o

=

ol-
1l
W[
N

—
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Limiti i njé vargu. (Vazhdim)

Limiti i njé vargu

Né qofté se a, i afrohet gjithmoné mé afér numrit L
kur n rritet pafundésisht,
atéheré L éshté limit i a, kur n tenton nga oc:

lim a, =1L
n—o0
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve

Baza natyrore eksponenciale e

Vetité e limiteve

Vetité algjebrike té limiteve

Né qofté se ekzistojné lim a, dhe lim b,, atéheré
n—o0 n—o0

lim (an + by) = lim a, + lim by,
n—o0 n—o0 n—00
lim (an — by) = lim a, — lim by,
n—o0 n—o0 n—o0
lim (ka,) = k lim a, pér cdo konstanté k,
n—o0 n—o0

A (anbe) = ( lim, 2n)(_fim, b,

an lim a,
lim — = 2 né qofté se lim b, # 0,
n—co by, lim b, n—o00
n—o0
lim a? = ( lim a,)” né qofté se ekziston lim aP.
n—oo n—o0 n—o0
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Nocioni i limitit

Limiti i njé vargu

Baza natyrore eksponenciale e

Vetité e limiteve. (Vazhdim)

Limitet e vargjeve elementa

@ Limiti i njé konstante éshté veté konstanta:

lim k= k.

n—o0

@ Limiti i a, = n kur n — oo éshté:

lim n= co.
n—oo
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Vetité e limiteve. (Vazhdim)

Shembull

Le té jeté k > 0 njé konstanté.
o Limiti i njé fugie n*:

lim n* = oo.
n—oo

@ Limiti i vlerés reciproke té fuqisé:

1 L, 1, 5
lim — = lim () :<|im ) =0k=0.
n—o0 n n—oo \ n n—oo n
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Vetité e limiteve. (Vazhdim)

Limiti i njé shprehjeje polinomiale

Né qofté se a, # 0, atéheré

k

lim (axn® + ag_1n* 1+ -+ ain+ag) = lim axn
n—o00 n—o0

D.m.th., pér té gjetur limitin, marrim limitin e termit
me fuginé mé té madhe.
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Vetité e limiteve. (Vazhdim)

Shembull

Gjeni

lim (1 — n®+ 4n* — 3n%).
n—00
Zgjidhje.

lim (1 — n? +4n* —3n*) = lim (-3n%)
n—o0 n—o0

— _ ; AV
= 3(nll_>n;on)— 0.

Ol
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Vetité e limiteve. (Vazhdim)

Limiti i njé shprehjeje racionale

Pér té gjetur limitin kur n — oo té njé shprehjeje racionale sipas n:

@ Krahasoni fugité mé té médha té numéruesit dhe eméruesit,
dhe pjesétoni numéruesin dhe eméruesin
me n té ngritur né mé té voglén nga kéto fuqi.

@ Gjeni limitet e numéruesit dhe eméruesit té ri.
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Vetité e limiteve. (Vazhdim)

Gjeni
3 —2n+1
lim ————.
n—o0 2n2 +3n — 1

Zgjidhje.

Pjesétojmé numéruesin dhe eméruesin me n?:
32 —2n+1 3”2_#
lim 20 0T gy
n>002n? +3n—1 n—oo 2n2+3n—1
n
. 3-24+5 3-0+40 3
— lim ST _ 2
nﬁ\oo2+E—? 24+0-0 2D
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu
Baza natyrore eksponenciale e

Vetité e limiteve. (Vazhdim)
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Vetité e limiteve. (Vazhdim)

Zgjidhje.

Pjesétojmé numéruesin dhe eméruesin me n:

. —nm+2n+1  —n+2+41%
lim ——— = lim ———=2.
n—00 5n—2 n—00 5_%
Meqé
. 1 . 2
im [—=n+2+ -] =—00 dhe I|im (b—— ) =25,
n—o00 n n—00 n
rriedh se
. —n*+4+2n+1
lim —— = —cc.
n—00 5n—2 O
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Nocioni i limitit

Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Numri e

@ Marrim né shqyrtim limitin e vargut a, = (1 + %)n:

1 n
e= lim <1+ ) .
n—oo n
o ,Sjellja * e vargut kur n — oo:

n ||1| 10 | 100 | 1,000 | 10,000 | 100,000
(1+21)" | 2| 25937 | 2.7048 | 2.7160 | 27182 | 2.7183

@ Vlera e numrit e
e=2.71828...
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Nocioni i limitit
Limiti i njé vargu Vetité e limiteve
Baza natyrore eksponenciale e

Numri e. (Vazhdim)

Baza natyrore eksponenciale e
Numri
1 n
e= lim <1 + ) = 2.71828...
n

n—-o00

quhet baza natyrore eksponenciale.
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Pérfundim

Udhézime pér lexim té métejmé

@ http://www.fberisha.org
@ Detyré shtépie: Detyrat pér ushtrime nga materiali mésimor.

o F. M. Berisha, M. Q. Berisha, Matematiké — pér biznes
dhe ekonomiks, fq. 41-50.
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Pérfundim

Pérfundim

o Njé varg i pafundmé {a,}>°; dhe limiti i tij nhjclo an

o Vetité e limiteve:

o Vetité algjebrike té limiteve

o Limitet e vargjeve elementare lim k dhe lim n
n—oo n—oo

Limiti i njé shprehjeje polinomiale
Limiti i njé shprehjeje racionale

@ Baza natyrore eksponenciale e
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